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Teme recapitulative
Clasa a IX-a

1.1. Multimi si elemente de logica matematica
1. Calculati:
8) 2. (<3)=(4):2+ (=25) : (=5); b) 220 . 918 320,319 4 50;

¢} 30 [3-0 3+%) d) 8- [0,(3) + 0,1(6)].

; ] estes ] 3 il {
2. Fie 0,a1a203...a,... scrierea zecimald a numarului 7 . Calculati:

@018 * A2019 T A2020.
3. Se consideri intervalele 4 = (—4, 4] si B = (=2, 7). Determinati multimea:

ANB)NZ.

4. Ordonati crescitor numerele a = 2,5(1), b =% s e=12]0MFd=2.51.

Calculati:

2) VA5 + 80 ~25 ; b) (VB-v2)(v2++3);

2 2 3 2
a2 1] +{NFL] . d + !
) ( ) ( ) ) ol B ol S

6. Aritati ci numirul a = (016 4\/: - \/‘ ][1/ -—] este natural.
7. Aritati ¢ numarul b = este natural.

f+f \/—+\/_ J—+J_
8. Se considerd numerele @ = /98 -/32 —/8 sib= V162 +/18 +/72. Calculati

media aritmetica si media geometrica a numerelor a si b.

9. Determinati numerele rationale a si b, stiind ca (x/f +J6 )2 =a-b3.



Enunturi e Clasa a IX-a

10. Demonstrai ¢, daca x e [0, 51], atunci numdrul a = Vx +49 +~/x + 625 se afld
in intervalul [32, 36].

11. Fie E(x, y) = Vx> = 2x+5+4/y> +6y+10 , unde x, y € R. Ariitati ca E(x, ) 2 3,
pentru orice x, y € R.
12. Aflati cAte numere irationale contine multimea {x/f N2, 3, ., V199, 200} .

13. Determinati partea intreagi si partea fractionard pentru fiecare dintre urmitoarele

numere: a=2,7, b=-0,6,c=13,d= nf3,
14. Calculati:

a) [—ﬂ+[—ﬂ, b) {1,64} — {-2,36};
c) |:«/51+[\/§:|+[\/§+~/§]; d) {\/_2—}+{\/§}-{\/5+\/§}

15. Rezolvati in R ecuatiile:

a) [x] + [l )ik e 2] =24; b)[x+1]=2x-1;
) {2x} =0; INEES
16. Rezolvati in R ecuatiile:
a)|x-2|=5; b) x—1|+|2-2x|=12;
c) |1 -2x=|x+4] d)|x*=1|+|x+ 1| =0.
17. Rezolvati in R inecuatiile:
a) |1 - 2x| < 3; b) |x + 3| 2 4.

18. Determinati numarul elementelor multimii 4 = {x € Z | |2x + 1| £ 100}.

19. Aritati c3 valoarea expresiei E(x) = |[4x — 8| — 2|4 — 2x| nu depinde de numdrul real x.
20. Demonstrati ca |2x — 3| + 2|x — 1| 2 1, pentru orice numdr real x.

21. Demonstrati ci x* + 3x + 3 > 0, pentru orice x € R.

22. Demonstrati ci, daci x, y € [2, ©), atunci xy — 2x — 2y + 6 € [2, ®).

23. Demonstrati cd, daci x, y € (-1, 1), atunci lx+y e (-1, 1.
+xy

24. Fie E(x) =x*+x* + 2x* + x + 1, unde x € R. Demonstrati ci:

a) E(x) = (> + 1)(x* + x + 1), oricare ar fi x € R;

b) E(x) > %, oricare ar fix € R.



1.1. Multimi si elemente de logicd matematica

25.

26.

27.

Demonstrati ca:

1 1
a) x+— =2, oricare ar fix e (0, +);
X

1 . 5
b) x+— < -2, oricare ar fi x e (—», 0);
%

a+b b+c c+a :
c) + + 5 > 6, oricare ar fi x e (0, +w).
c a

Demonstrati, prin inductie, cd urmatoarele egalititi sunt adevirate pentru orice
neN:
a)l1+3+5+...+@2n-1)=n

b)1-2+2-3+...+n(n+1)=”(_”t‘_;m;
ey sl 1 ey St

c) A+ +..+ = ;

ls3inde (4n-3)(4n+1) 4n+l
Q112 e itnat=m+ 1) -1,
Demonstrati, prin inductie, c& urmitoarele inegalitdti sunt adevirate pentru orice

numdr natural n care indeplineste conditia indicati:
a)2'>2n+ 1. n23;

b)n! >2", n=4;
1. 3 35 2n-—l 1-
c) ———- < n21;
)2 4 6 J7+1
d)\/;<1+ <2«/; nx2.

s J‘ I

Demonstrati ci numdrul 13" + 7" - 2 se divide cu 6, oricare ar fin € N.
Demonstrati cd 7 - 25" + 2 - 6™ se divide cu 19, oricare ar fin e N.

Aflati cAte numere naturale de trei cifre au suma cifrelor egala cu 25.
Aflati cAte numere naturale de trei cifre au produsul cifrelor egal cu 0.

Determinati cite numere naturale de patru cifre se pot forma utilizénd ciftele 0, 1,
2.3,

Determinati cite numere naturale de trei cifre distincte se pot forma utilizind
cifrele 1, 2, 3, 4, 5.

. Aflati cate numere de trei cifre au exact doud cifre egale.

Determinati cite numere de patru cifre distincte au produsul cifrelor egal cu un
numar impar.

Stabiliti in cAte moduri se poate imbrica Dan pentru un meci de tenis, stiind c el
are 5 tricouri, 4 perechi de pantaloni scurti si 3 perechi de pantofi de sport.



Enunturi e Clasa a IX-a

37.

38.

39.
40.

Numérul de inmatriculare al unui automobil dintr-un judet este format din dou#
cifre (nu este permisd combinatia 00) si din trei litere ale alfabetului latin (26 de
litere). Aflati numarul maxim de masini care pot fi inmatriculate intr-un judet.

Se considerd multimea 4 = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}. Aflati céte perechi (a, b) € 4 x 4
au proprietatea ca produsul a - b este impar.

Determinati cite numere naturale, mai mici decat 101, sunt divizibile cu 3 sau cu 5.
Se considerd multimea 4 = {1, 2, 3, ..., 199, 200}.

a) Aflati céte dintre elementele multimii 4 se divid cu 6 si cu 8.

b) Aflati céte dintre elementele multimii 4 se divid cu 6, dar nu se divid cu 8.

¢) Determinati céte dintre elementele multimii 4 se divid cu 6 sau cu 8.

1.2. Siruri. Progresii

1.

10

Completati cu cate trei termeni urmétoarele siruri, apoi scrieti termenul general al

fiecdruia:

) vl By 858 Pistans b

c) ,-1,1,-1,1,...; d
n-=1

Se considerd sirul (a,),2 1, ay = —.
n+l1

a) Existd vreun termen al girului egal cu %?

b) Céti termeni ai girului sunt mai mici decat 0,77
c) Céfi termeni ai sirului sunt in intervalul (0,99; 1)?

: ; 4n
Demonstrati c# girul (a,), » n, de termen general a, = ——, este crescitor.
n

+3

(Variante Bac, 2009)
Aritati c& girul (a,),> v, de termen general a, = n* — n, este strict monoton.

(Variante Bac, 2009)
Fie E(x) =x* - 4x+3,unde x € R, Pentru n e N, n 2 4, definim girul (a,), » 4 prin:
: 1 | 1
= + +.t .

E4) E(5) E(n)

a) Demonstrafi ca sirul este strict crescitor.
b) Demonstrafi c& girul este mérginit.
(n-3)(3n-4)
4n-1)(n-2)

ay

c) Aritaticia, = , pentru orice n 2 4. (Simulare Bac, 2000)




